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Integral (Aufleitung)

Rechenregeln

Spezielle Integrale

Integral Rechnungen

unbestimmtes Integral:
F(z) — Stammfunktion wenn F'(z) = f(z)

Versch. Stammfunktionen kénnen selbe Funktion haben:
fl)=3zx+2 — F(z)=32>+22+c — y-Offset

/f(r) dz = F(x) dz — nach x Variabel

bestimmtes Integral:
DEF: Flache unter Kurve

A= Jim > g e = [ @) de = FO) - F@)

Erster Hauptsatz der Integralrechnung: — variabel Obergrenze

f(x) = [a,b] — F,(x) von f(z) differenzierbar

Fw) = ([ 10 = s

unbestimmtes Integral:
[atdx = n%rlw"*'l +c
S A f(@) + Az - g(z)de = M F(z) + MoG(z) + C

J f(k-z)dz = ¢ - F(k - z) + C — k Stauchung

Integrationsregeln:

[avdx = T.L(H—l +C
J[Lidz=1-In(z|)+C
fz+adr_ln|T+a|)+(‘
[LHde=-L+C

fﬁdz:%x%-%—c

Potenzregeln

[atde = g +C

J are’dx = ase® + C
[In(z)dz =z In(z) —x+C
[ log,(z dt—%JrC

Exponential, Logarithmus
= (a2 =a1- %)

Zweiter Hauptsatz der Integralrechnung: — Fiache

f(x) = [a,b] = F(z) Stammfunktion

/  fla)dz = F() - Fla)

[ sin(z)da = —cos(z) + C
[ cos(z)dz = sin(z) + C
[ tan(z)dz = —In(| cos(z)|) + C

Trigonometrische Funktionen

[ Thz=da = arctan(z) + C Elementare Funktionen
f ﬁdz = arcsin(z) + C

/ 7%;2 dx = arccos(z) + C

Integral Tricks:

fﬁdw:f(zfl)’zdz: —(z—-1)"1+C
fﬁdm:f(x—l)_qdz——— z-1)"2+C
f(%wfl)%dzzl (Gr-1i+C

/cos(x) -cos(z) do = % - (cos(z) -sin(z) + ) + ¢

Substitution/Partielle Integration
Wenn nicht f(z) in folgendem Format:

J (X) F(X)
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Rechenregeln:
fabf(x)dmsz;f(m)dz fonf(x)d:r=0
Ji f@ydz = [} f(@)de + [} f(z)do

Negative Flachen:
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Integral berechnen zwischen zwei Funktionen

Substitution fir Formen wie:
/ = 3z)° dx

sin | cos | tan |(%)

Zwischen zwei Funktionen interhalb Intervall:

Q PN

flx)=a—2°

FN = 3(\\\

g(x) =2 I=[-1,1]

Schnittpunkte von f(z) und g(z):
flx) —g(z) =2 —22° —0=2—22% =z (1 —22?)
— 21 =0, 3= iﬁ

Flache:




